2022～2023 学年度第一学期
九年级数学兴趣小组辅导练习（四）

1、 填空题（共3小题，每题3分，共9分）

1．阅读材料：如果a、b分别是一元二次方程
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的两个实数根，则有
[image: image2.wmf]2

10

aa

+-=

，
[image: image3.wmf]2

10

bb

+-=

；创新应用：如果m，n是两个不相等的实数，且满足
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2．如图，已知⊙O的半径为5，BC是直径，点A是圆上任意一点，点D、E是直径BC上的动点，且BD＝CE，则AD+AE的最小值为    ▲    ．
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3．如图，在等边三角形ABC中，D，E分别是AC，BC上的点，AE与BD相交于点P．若△BCD的面积是
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，BE＝6，∠APB＝120°，则△ABP的外接圆的半径长为
    ▲   ． 
二、解答题（共5小题，共56分）
4．（本题满分10分）

解某些高次方程或具有一定结构特点方程时，我们可以通过整体换元的方法，把方程转化为一元二次方程进行求解，从而达到降次或变复杂为简单的目的．
例如：解方程
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如果设x2﹣3＝y，用y表示x后代入得：y2+5y+2＝0．
应用：请用换元法解下列各题：
（1）已知（x2+y2+1）（x2+y2+3）＝8，求x2+y2的值；
（2）解方程：
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（3）已知a2+ab﹣b2＝0（ab≠0），求
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的值．
5．（本题满分10分）

定义：若关于x的一元二次方程ax2+bx+c＝0（a≠0）的两个实数根为x1，x2（x1＜x2），分别以x1，x2为横坐标和纵坐标得到点M（x1，x2），则称点M为该一元二次方程的奇妙点．
（1）若方程为x2﹣7x+6＝0，写出该一元二次方程的奇妙点M的坐标．
（2）若关于x的一元二次方程x2﹣（2m+1）x+2m＝0（m＜0）的奇妙点为M，过点M向x轴和y轴作垂线，两垂线与坐标轴恰好围成一个正方形，求m的值．
（3）是否存在b，c，使得不论k（k≠0）为何值，关于x的一元二次方程x2+bx+c＝0的奇妙点M始终在直线
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的图象上，若有请算出b，c的值，若没有请说明理由．
6．（本题满分10分）
如图，直角坐标系中，A（2，0），点B在第一象限且△OAB为正三角形，△OAB的外接圆交y轴的正半轴于点C，过点C作圆的切线交x轴于点D．
（1）求B、C两点的坐标；
（2）求直线CD的函数解析式；
（3）设E、F分别是线段AB、AD上的两个动点，且EF平分四边形ABCD的周长，试求当△AEF的面积取最大值时AE的长．
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7．（本题满分12分）

（1）【学习心得】
小刚同学在学习完“圆”这一章内容后，感觉到一些几何问题，如果添加辅助圆，运用圆的知识解决，可以使问题变得非常容易．
例如：如图1，在
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的度数，若以点
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的圆心角，而
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是圆周角，从而可容易得到
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（2）【问题解决】
如图2，在四边形
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的数．小刚同学认为用添加辅助圆的方法，可以使问题快速解决，他是这样思考的：
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的外接圆就是以
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长为半径的圆；
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四点在同一个圆上，进而可以利用圆周角的性质求出
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的度数，请运用小刚的思路解决这个问题．
（3）【问题拓展】
如图3，在
[image: image46.wmf]ABC

D

的三条高
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8．（本题满分14分）

在平面直角坐标系
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中，给出如下定义：若点
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在图形
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两点间的距离有最小值，那么称这个最小值为图形
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的“近距离”，记为
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②若
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